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[Lorsque les differents terms de la série sont des fonc-
tions d’'une méme variable z, continues par rapport a
cette variable dans le voisinage d’une valeur particu-
liére pour laquelle la série est convergente, la somme
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valeur particuliére, fonction continne de =z.]
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(%) A.L. Cauchy, [Oeuvres (2), IMJ p. 19.
[Lorsque les valeurs successivement attribuées a une
méme variable s’approchent indéfiniment d’une valeur
fixe, de maniére a finir par en différer aussi peu que
I'on voudra, cette derniére est appelée la limite de
toutes les autres.

Lorsque les valeurs numériques successives d'une
méme variable décroissent indéfiniment, de maniére a
s’abaisser au-dessous de tout nombre donné, cette
variable devient ce qu’on nomme un infiniment petit
ou une quantité infiniment petite.

Une variable de cette espéce a zévo pour limite. |

() E p 43
[Soit f(z) une fonction de la variable x et supposons
que, pour chaque valeur de z intermédiaire entre deux
limites données, cette fonction admette constamment
une valeur unique et finie. Si, en partant d’une valeur
de x comprise entre ces limites, on attribue & la vari-
able x un accroissement infiniment petit a, la fonction
elle-méme recevra pour accroissement la différence
flata)-f@),

qui dépendra en méme temps de la nouvelle variable
a et de la valeur de z. Cela posé, la fonction f(z)
sera, entre les deux limites assignées & la variable z,
fonction continue de cette variable, si, pour chaque
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valeur de z intermédiaire entre ces limites, la valeur
numérique de la difference
flz+a)—f(z)

décroit indéfiniment avec celle de a. En d’autres
terms, la fonction f(z) restera continue par rapport a
z entre les limites données, si, entre ces limites, un
. accroissement infiniment petit de la variable produit
toujours un accroissement infiniment petit de la fonc-
tion elle-méme. |
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Wo, Uy, Uz, Ua, ++eeer

qui dérivent les unes des autres suivant une loi déter-

minée. Ces quantités elles-mémes sont les différents-

termes de la série que I'on considére. Soit
Sn=tto+u1+ue+ - tin-1

la somme des z premiers terms, n désignant un nombre
entier quelconque. Si, pour des valeurs de 7z toujours
croissantes, la somme S, S’approche indéfiniment d’une
certaine limite S, la série sera dite convergente, et la
limite en question s’appellera la somme de la série.
Au contraire, si, tandis que 7z croit indéfiniment, la
somme Sy ne s'approche d’aucune limite fixe, la série

sera divergente et n'aura plus de somme. |
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